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ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ  ΚΑΤΑΝΟΗΣΗΣ   

Α. Σηιρ παπακάηω πποηάζειρ να επιλέξεηε ηη ζωζηή απάνηηζη: 

1. Ο θύθινο  (ρ-α)
2

+(ς-β)
2

=α
2

 η) εθάπηεηαη ζηνλ ρ΄ρ,   ηη) εθάπηεηαη ζηνλ ς΄ς,  ηηη) δηέξρεηαη από ην 

Α(α,0),  ηv) δηέξρεηαη από ην Β(0,β). 

2. Οη θύθινη C 1 : (ρ-1)
2

+ς
2

 =1, C 2 : ρ
2

+(ς-2)
2

=4   i) εθάπηνληαη εζσηεξηθά,  ii) εθάπηνληαη 

εμσηεξηθά,  iii) ηέκλνληαη,  iv) δελ έρνπλ θνηλά ζεκεία. 

3. Γίλνληαη νη θύθινη C 1 : (ρ-1)
2

+ (ς-2)
2

=9,  C 2 : (ρ+1)
2

+ (ς+2)
2

=9. Σν ζεκείν Α(1,0) είλαη: 

 i) εζσηεξηθό θαη ησλ δύν θύθισλ,  ii) εμσηεξηθό θαη ησλ δύν θύθισλ, iii) εζσηεξηθό ηνπ ελόο θαη 

εμσηεξηθό ηνπ άιινπ,  iv) ηίπνηα από απηά. 

4. Η επζεία  ε: ς = ρ-2  θαη ν θύθινο  C: ρ
2

+ ς
2

= 4   

 i) εθάπηνληαη,  ii) ηέκλνληαη,  iii) δελ έρνπλ θνηλά ζεκεία. 

5. Ο θύθινο κε παξακεηξηθέο  εμηζώζεηο  ρ = 3ζπλθ, ς = 3εκθ, θ[ 0,2π ) θαη ε επζεία 

 (ε): ς = ρ – 3,   i) εθάπηνληαη,  ii) ηέκλνληαη,  iii) δελ έρνπλ θνηλά ζεκεία. 

6. Ο θύθινο  ρ
2

+ ς
2

= 9 θαη ε έιιεηςε                            

i) εθάπηνληαη,  ii) ηέκλνληαη,  iii) δελ έρνπλ θνηλά ζεκεία. 

7. Η  Β(0,β) είλαη κία θνξπθή ηεο έιιεηςεο  C:                         θαη Δ΄, Δ νη εζηίεο ηεο.  

ην ηξίγσλν  ΒΔ΄Δ  είλαη:  i) ΒΔ > β,   ii) ΒΔ = α,   iii) ΒΟ = α – γ  

8. ηε δηπιαλή παξαβνιή  C: ς 22 pρ, κε εζηία ην Δ  

      θαη δηεπζεηνύζα  ηελ επζεία (δ), είλαη : i) ΑΒ = p,  ii) AB  >p,   iii) AB = 2p. 

9. ηελ παξαβνιή  ς 22 px, ην ζεκείν Μ( p/2, 2p) βξίζθεηαη: 

 i) ζην εζσηεξηθό ηεο,  ii) ζην εμσηεξηθό ηεο,  iii) πάλσ ζε απηήλ. 

10. Γίλεηαη ν θύθινο κε παξακεηξηθέο εμηζώζεηο: ρ=3ζπλθ, ς=3εκθ θ[ 0,2π). Σν ζεκείν Α(2,5) είλαη 

:  η) εζσηεξηθό ηνπ θύθινπ,  ηη) εμσηεξηθό ηνπ θύθινπ,  ηηη) ζεκείν ηνπ θύθινπ. 

11. Ο θύθινο  (ρ-α)
2

+ (ς-β)
2

= ξ
2

, ξ > 0, εθάπηεηαη ζηνπο δύν άμνλεο ζπληεηαγκέλσλ. 

 Δίλαη ηόηε:  i) α = β = ξ,  ii) α = β = 0,  iii) 

1
925

22


yx

 

1
2

2

2

2






a

x

    

 a  

ΚΚΩΩΝΝ ΙΙΚΚ ΔΔ    ΣΣΟΟΜΜΔΔ   
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12. Ο θύθινο  (ρ-α) (2 ς-β) 2 ξ
2

, ξ > 0 δηέξρεηαη από ηελ αξρή Ο ησλ αμόλσλ. Δίλαη ηόηε :   

 i)  α
2

+β 2 ξ
2

,   ii) α =  β= 0,   iii) α = β = ξ 

 

B. Να ελέγξεηε ποιερ από ηιρ παπακάηω πποηάζειρ είναι αληθείρ και ποιερ ψεςδείρ: 

 

1.  Ο θύθινο  ρ
2

+(ς-1)
2

= 9 έρεη ην θέληξν ηνπ ζηνλ άμνλα ρ΄ρ  

2.  Η έιιεηςε 1
2625

22


yx

 έρεη ηηο εζηίεο ζηνλ άμνλα ρ΄ρ  

3.  Η ππεξβνιή 1
169

22


xy

 έρεη ηηο θνξπθέο ηεο ζηνλ άμνλα ς΄ς.                                               

4.  Η παξαβνιή  ρ
2

=2py έρεη ηε δηεπζεηνύζα ηεο θάζεηε ζηνλ άμνλα ρ΄ρ.     

5.  Σν ζεκείν Μ(1,2) βξίζθεηαη ζην εζσηεξηθό ηνπ θύθινπ (ρ-2)
2

+(ς+3)
2

=4.    

6.  H έιιεηςε  1
925

22


yx

 θαη ε ππεξβνιή  1
79

22


yx

 έρνπλ ίδηεο εζηίεο.        

 

Γ.    Να απανηήζεηε ζηιρ επωηήζειρ: 

1. Δίλαη δπλαηόλ από ην ζεκείν Α(2,2) λα αρζεί εθαπηνκέλε πξνο ηνλ θύθιν (ρ-1)
2

+(ς-3)
2

=16; 

2. Να βξεζεί ην θέληξν ηνπ θύθινπ, πνπ πεξλά από ηα ζεκεία  Ο(0,0), Α(0,α) θαη Β(β,0) όπνπ  

 α > 0, β > 0 

3. Θεσξνύκε ηα ζεκεία Μ(α, α), Κ(α, -α), Λ(-α, -α), Ν(-α, α), κε 0a .Σα ζεκεία απηά:  

Ι) αλήθνπλ ζηνλ ίδην θύθιν,  ΙΙ) είλαη θνξπθέο ηεηξαγώλνπ,  ΙΙΙ) είλαη θνξπθέο νξζνγσλίνπ. 

4. Θεσξνύκε ηνλ θύθιν ρ
2

+ς
2

=2. Ση παξηζηάλεη ε εμίζσζε  ρ+ς=2 ; 

5. Η ζρέζε  (ρ-α)
2

+(ς-β)
2 2p  παξηζηάλεη: Ι) θύθιν, ΙΙ) εμσηεξηθό θύθινπ θαη θύθιν, αλ 0 , ΙΙΙ) 

εμσηεξηθό θύθινπ, αλ 0 , ΙV) είλαη αδύλαηε, αλ ξ=0. 

6. Ο θύθινο (ρ-α)
2

+(ς-β)
2

= β
2

, α  β, εθάπηεηαη:  

 Ι) ζηνλ  ς΄ς,  ΙΙ) ζηελ επζεία ς = ρ,  ΙΙΙ) ζηνλ ρ΄ρ. 

7. Οη εμηζώζεηο  ρ = α + ξζπλζ,  ς = β +ξεκζ, κε ζ[0,2π] παξηζηάλνπλ: 

 Ι) επζεία,  ΙΙ) θύθιν,  ΙΙΙ) δεύγνο επζεηώλ. 
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8. Πσο ζα βξνύκε ηελ εμίζσζε ηνπ θύθινπ πνπ πεξλά : 

      α) από έλα ζεκείν  

      β) από δύν ζεκεία πνπ δελ είλαη αληηδηακεηξηθά  

      γ) από ηξία ζεκεία  

9. Πσο ζπλδένληαη νη επζείεο (ε):  ρ+2ς=5,  (ε΄):  2ρ-ς=5,  κε ηνλ θύθιν  ρ
2

+ς
2

=5 ; 

10. Ο γεσκεηξηθόο ηόπνο ησλ ζεκείσλ  Μ(2+3ζπλζ, 5+3εκζ), όπνπ ζ κεηαβιεηή γσλία, είλαη:  

Ι) επζεία,  ΙΙ) θύθινο,  ΙΙΙ) ηόμν θύθινπ. 

11. Δίλαη ζσζηόο ή ιάζνο ν ηζρπξηζκόο όηη ε εμίζσζε ηεο παξαβνιήο  ς
2

= 2px, κε  p > 0 απνηειεί  

ζπλάξηεζε ;   

12. Οκνίσο γηα ηελ  ρ
2

=2py ; 

13. Δίλαη ζσζηόο ή ιάζνο ν ηζρπξηζκόο όηη αλ ε εζηία ηεο παξαβνιήο Δ έρεη ζπληεηαγκέλεο (0,p/2), ηόηε 

είλαη  ς 0 ; 

14. Αλ p είλαη ε παξάκεηξνο ηεο παξαβνιήο, ηόηε ν p  παξηζηάλεη : 

      Ι) ηελ απόζηαζε ηεο εζηίαο από ηελ θνξπθή 

      ΙΙ) ηελ απόζηαζε ηεο εζηίαο από ηε δηεπζεηνύζα  

      ΙΙΙ) ηελ ηεηκεκέλε ηεο εζηίαο. 

15. Αλ ξ είλαη ε παξάκεηξνο ηεο παξαβνιήο, ηόηε ε δηεπζεηνύζα έρεη εμίζσζε : 

      Ι) ς = -ξ/2,   ΙΙ) ρ = -ξ/2. 

16. Γίλεηαη ε παξαβνιή  ς
2

=2ξρ, (ξ>0) θαη ην ζεκείν Α(1,2). Σόηε : 

      Ι)  ην ζεκείν Α αλήθεη ζηελ παξαβνιή,  ΙΙ) ην ζεκείν Α δελ αλήθεη ζηελ παξαβνιή,            

      ΙΙΙ) ην ζεκείν Α αλήθεη ζηελ παξαβνιή, κόλν αλ  ξ=2. 

17. Μία παξαβνιή κε άμνλα ζπκκεηξίαο ηνλ ρ΄ρ θαη ξ = 1/2 έρεη εμίζσζε:  

Ι) ς
2

= ρ,  ΙΙ) ρ
2

=8ς,  ΙΙΙ) ς
2

=1/2 ρ. 

18. Μία παξαβνιή πνπ έρεη άμνλα ζπκκεηξίαο ηνλ ρ΄ρ θαη πεξλά από ην ζεκείν Α(-2,3) έρεη εμίζσζε : Ι) 

ρ
2

=-9/2ς,  ΙΙ) ς
2

=-9/2ρ,  ΙΙΙ) ς
2

=9ρ. 

19. Δίλαη ζσζηό ή ιάζνο όηη γηα ηελ εμίζσζε ηεο παξαβνιήο ς
2

=2ξρ, κε ξ>0 ηζρύνπλ: 

Ι) 0x , y    ΙΙ) 0y , x    ΙΙΙ) ρ < 0, ς > 0 

20. Δίλαη ζσζηό ή ιάζνο όηη αλ ην ζεκείν Μ(α ,β) αλήθεη ζηελ παξαβνιή ς
2

=2ξρ, ηόηε ην ζεκείν 

Μ΄(α,-β) αλήθεη ζηελ παξαβνιή ; 

21. Θεσξνύκε ηελ παξαβνιή  ς
2

=2ξρ , ξ > 0. Θεσξνύκε θαη ηα ζεκεία ηεο Α(6ξ, 12 ξ
2

),  

      Β(6ξ, - 12 ξ
2

). Σόηε ην ηξίγσλν  ΟΑΒ είλαη:  Ι) νξζνγώλην,  ΙΙ) ηζνζθειέο,  ΙΙΙ) ηζόπιεπξν. 
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22. Αλ κία παξαβνιή έρεη θνξπθή  Ο(0,0) θαη δηεπζεηνύζα ηελ επζεία  2ρ+4=0, ηόηε ε εμίζσζή  ηεο  

είλαη :  Ι) ς
2

= 8ρ,  ΙΙ) ρ
2

= 8ς,  ΙΙΙ) ς
2

= -8ρ.                        

23. Πνηεο ζπλαξηήζεηο πξνθύπηνπλ  από ηελ εμίζσζε ηεο έιιεηςεο ; 

24. Αλ ην ζεκείν  Μ(2,1) ηεο έιιεηςεο  έρεη ηελ ηδηόηεηα  (ΜΔ΄) + (ΜΔ) =8, όπνπ Δ΄, Δ  νη εζηίεο ηεο, 

ηόηε είλαη: η) α = 4,  β= 
3

2
   ηη) α = 2, β = 3   ηηη) ηα α, β  δελ ππνινγίδνληαη. 

25. Η έιιεηςε κε  α  β πεξηέρεηαη: η) ζε ξόκβν, ηη) ζε ηεηξάγσλν, ηηη) ζε νξζνγώλην. 

26. Δίλαη ζσζηό ή ιάζνο όηη ε εμίζσζε:  1
3)5( 2

2

2

2




yx
 παξηζηάλεη έιιεηςε ; 

27. Η ππεξβνιή δελ έρεη θέληξν ζπκκεηξίαο. σζηό ή ιάζνο ; 

28. Η ππεξβνιή ηέκλεη ηνλ άμνλα ς΄ς. σζηό ή ιάζνο ; 

29. Η επζεία  βρ-ας=0  θαη ε ππεξβνιή  1
2

2

2

2




y

a

x
  έρνπλ θνηλά ζεκεία. σζηό ή ιάζνο ; 

30. Η έιιεηςε  1
14

22


yx

 θαη ε ππεξβνιή  1
2

2
2

 y
x

 έρνπλ ηηο ίδηεο εζηίεο. σζηό ή ιάζνο; 

31. Ση κπνξεί λα ζεκαίλεη κία ηζόηεηα ηεο κνξθήο  1
94
22


a
  α > 0,  β> 0;  

 

      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Κωνικέρ τομέρ 

 

Άλκης Τζελέπης Σελίδα 6 

 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

1. Να βξείηε ηελ εμίζσζε θύθινπ πνπ έρεη θέληξν Κ(2,-1) θαη θόβεη από ηελ επζεία 3ρ-4ς=-10 ρνξδή 

κήθνπο 6. 

2. Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηνπ θύθινπ πνπ δηέξρεηαη από ηα ζεκεία Α(2,-6), Β(1,7) θαη ην θέληξν ηνπ 

είλαη ζεκείν ηεο επζείαο  3ρ+2ς=0. 

3. Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηνπ θύθινπ πνπ ηέκλεη ηελ επζεία  2ρ-ς+6=0 ζηα ζεκεία  Α(2,10),  

      Β(-2,2) θαη ηελ επζεία  ρ+ς=8 ζηα Γ(1,7) θαη Γ(-3,11). 

4. Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηνπ θύθινπ πνπ δηέξρεηαη από ηα ζεκεία Α(3,2), Β(7,6) θαη εθάπηεηαη ζηνλ 

άμνλα ρ΄ρ. 

5. Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο εθαπηνκέλεο ηνπ θύθινπ  ρ 922 y , ε νπνία : 

      Ι)   Δίλαη παξάιιειε ζηελ επζεία  ς=2ρ-1. 

      ΙΙ)  Δίλαη θάζεηε ζηελ επζεία  ς= -1/3ρ+2. 

      ΙΙΙ) Γηέξρεηαη από ην ζεκείν Α(2,4). 

6. Γίλεηαη ν θύθινο  θ: ρ 066222  yxy . Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο εθαπηνκέλεο ηνπ  

      θύθινπ, ε νπνία είλαη παξάιιειε ζηελ επζεία  ε: 3ρ-4ς+5=0. 

7. Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηνπ θύθινπ ν νπνίνο εθάπηεηαη ηεο επζείαο ε: 2ρ-ς+4=0 ζην ζεκείν Α(3,10) 

θαη δηέξρεηαη από ην Β(7,2). 

8. Γίλεηαη ε εμίζσζε   :  


 ,02/1
2

9
24

2
22 yxyx . 

        Ι) Να δείμεηε όηη γηα θάζε   παξηζηάλεη θύθιν, ηνπ νπνίνπ λα βξείηε ην θέληξν θαη ηελ 

            αθηίλα. 

  ΙΙ) Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο γξακκήο ζηελ νπνία βξίζθνληαη ηα θέληξα ησλ θύθισλ γηα θάζε 

         

     ΙΙΙ) Να δείμεηε όηη όινη νη θύθινη εθάπηνληαη ζε δύν ζηαζεξέο επζείεο, ησλ νπνίσλ λα βξείηε  ηηο  

           εμηζώζεηο. 

9. Γίλεηαη ε εμίζσζε  ρ
2

+ς
2

-4αρ+10βς+4α
2

+16β
2

=0, (1) κε β 0 . 

     Ι)  Να δείμεηε όηη ε (1) παξηζηάλεη θύθιν. 

     ΙΙ) Να δείμεηε όηη ην ζεκείν Α( )2,2 a  αλήθεη ζηνλ θύθιν. 

     ΙΙΙ) Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ αληηδηακεηξηθνύ ηνπ Α. 

10. Να δείμεηε όηη ε εμίζσζε  (ρ-α)(ρ-β) + (ς-γ)(ς-δ) = 0 παξηζηάλεη ηνλ πεξηγεγξακκέλν θύθιν ζην 

ηεηξάπιεπξν κε θνξπθέο ηα ζεκεία Α(α, γ), Β(β, γ), Γ(β, δ), Γ(α, δ) θαη όηη νη ΑΓ θαη ΒΓ είλαη 

δηάκεηξνη ηνπ θύθινπ. 
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11. Γίλνληαη δύν θύθινη πνπ δηέξρνληαη από ην ζεκείν Α(14,2) έρνπλ ηα θέληξα ηνπο ζηελ επζεία  

ρ-2ς=0 θαη εθάπηνληαη ζηνλ άμνλα ρ΄ρ. 

 Να βξείηε: η) Σηο εμηζώζεηο ηνπο  ηη) Σελ εμίζσζε ηεο άιιεο θνηλήο εθαπηνκέλεο ηνπο. 

12. Γίλεηαη ν θύθινο  θ: 522  yx  θαη ην ζεκείν Α(3,1). Να βξείηε :   

     Ι) Σε ζέζε ηνπ ζεκείνπ Α σο πξνο ηνλ θύθιν. 

     ΙΙ) Σηο εμηζώζεηο ησλ εθαπηνκέλσλ από ην Α πξνο ηνλ θύθιν. 

     ΙΙΙ) Σε γσλία ησλ εθαπηνκέλσλ. 

13. Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηνπ θύθινπ πνπ εθάπηεηαη ζηηο επζείεο ε: 2ρ-3ς+6=0, ε΄: -4ρ+6ς+24=0 θαη 

ην έλα από ηα ζεκεία επαθήο είλαη ην Α(3,4). 

14. Γίλεηαη ν θύθινο  1622  yx  θαη ην ζεκείν Α(2,1). Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο ρνξδήο ηνπ 

θύθινπ πνπ έρεη κέζν ην Α. 

15. Να βξείηε ην γεσκεηξηθό ηόπν ησλ ζεκείσλ Μ, από ηα νπνία νη εθαπηόκελεο πξνο ηνλ θύθιν    

θ: 222  yx  είλαη θάζεηεο.  

16. Γίλεηαη ν θύθινο θ: 036422  yxyx  θαη ε επζεία ε: ς=ρ+2.  

      Ι) Να δείμεηε όηη ε επζεία  ε  ηέκλεη ηνλ θύθιν. 

      ΙΙ) Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ κέζνπ ηεο ρνξδήο πνπ νξίδεη ε επζεία ζηνλ θύθιν. 

17. Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηνπ θύθινπ πνπ εθάπηεηαη ζηηο επζείεο  ε: ρ-2ς+4=0 θαη ε΄: 2ρ-ς-8=0 θαη 

δηέξρεηαη από ην ζεκείν Α(4,-1). 

18. Να βξείηε ην γεσκεηξηθό ηόπν ησλ ζεκείσλ Μ, ησλ νπνίσλ ν ιόγνο ησλ απνζηάζεσλ από ηα ζεκεία 

Α(-2,5), Β(4,-1) είλαη ζηαζεξόο θαη ίζνο κε 3. 

19. Να βξείηε ην γεσκεηξηθό ηόπν ησλ κέζσλ ησλ ρνξδώλ ηνπ θύθινπ θ: 222  yx , πνπ δηέξρνληαη 

από ην ζεκείν Α(α, β) κε  a . 

20. Από ην ζεκείν Μ(-3,-8) θέξλνπκε ηηο εθαπηόκελεο ζηνλ θύθιν θ: 082822  yxyx  θαη 

έζησ Α, Β  ηα ζεκεία επαθήο.  

      Ι) Να βξείηε ηηο εμηζώζεηο ησλ εθαπηνκέλσλ ΜΑ, ΜΒ. 

      ΙΙ) Να βξείηε ην κήθνο ησλ ΜΑ, ΜΒ.  

      ΙΙΙ) Αλ  Κ ην θέληξν ηνπ θύθινπ, λα δείμεηε όηη ε ΜΚ είλαη κεζνθάζεηε ζην ΑΒ 
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  21. Γίλεηαη ν θύθινο θ: .0,222  yx Γηα ηπραίν ζεκείν Α(ρ΄,ς΄) ηνπ θύθινπ ζεσξνύκε ην 

       ζεκείν Β(ρ΄0), πνπ απνηειεί ηελ νξζή πξνβνιή  ηνπ Α ζηνλ ρ΄ρ , θαη ζην επζύγξακκν ηκήκα ΑΒ  

       ζεσξνύκε ζεκείν Μ ηέηνην ώζηε  
 
 

,





AB

MB
 0 <  β < α. Να βξείηε ην γεσκεηξηθό ηόπν ηνπ 

       ζεκείνπ Μ όηαλ  ην Α γξάθεη ηνλ θύθιν θ. 

21. Γίλεηαη ε εμίζσζε θ: 022  yxyx    (1) θαη ε επζεία ε: ς = ρ + 3   (2). 

     Ι) Να δείμεηε όηη ε (1) παξηζηάλεη θύθιν. 

     ΙΙ) Να βξείηε ηα   ,ώζηε ε επζεία λα ηέκλεη ηνλ θύθιν θ.  

    ΙΙΙ) Να εμεηάζεηε αλ ππάξρεη  , ώζηε ε ρνξδή πνπ νξίδεηαη από ηελ ηνκή ηεο ( ε )   

    θαη ηνπ ( θ ) λα θαίλεηαη από ηελ αξρή ησλ αμόλσλ ππό νξζή γσλία. 

22. Να βξείηε ην γεσκεηξηθό ηόπν ζεκείσλ ηνπ επηπέδνπ, ησλ νπνίσλ ν ιόγνο ησλ απνζηάζεσλ από δύν 

ζηαζεξά ζεκεία είλαη ζηαζεξόο θαη δηαθνξεηηθόο ηεο κνλάδαο. 

23. Γίλεηαη ε εμίζσζε  04622  yyx   (1). 

      Ι)  Να δείμεηε όηη ε (1) παξηζηάλεη θύθιν γηα θάζε  . 

      ΙΙ) Να δείμεηε όηη νη θύθινη πνπ παξηζηάλεη ε (1) δηέξρνληαη από δύν ζηαζεξά ζεκεία. 

      ΙΙΙ) Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο θνηλήο ρνξδήο απηώλ ησλ θύθισλ.  

24. Γύν θηλεηά αλαρσξνύλ ηελ ίδηα ζηηγκή από έλα ζεκείν Κ(2,-1) ελόο θύθινπ, θηλνύληαη δε επί ηνπ 

θύθινπ κε αληίζεηε θνξά. Αλ νη ηαρύηεηέο ηνπο είλαη αληίζηνηρα  46m/sec θαη  32m/sec, λα βξεζεί 

κεηά πόζα ιεπηά από ηελ αλαρώξεζή ηνπο ζα ζπλαληεζνύλ γηα πξώηε θνξά. Γίλεηαη όηη ν θύθινο 

πεξλά από ηα ζεκεία Λ(-2,-3) θαη Μ(-1,4). 

25. Θεσξνύκε έλα ράπη θπθιηθήο δηαηνκήο κε εμίζσζε .1022  yx Με κία ιαβίδα θξαηάκε ην ράπη. 

Αλ ε θνξπθή ηεο ιαβίδαο έρεη ζπληεηαγκέλεο (4,2), λα βξεζεί ε γσλία πνπ ζρεκαηίδνπλ ηα δύν 

ζθέιε ηεο ιαβίδαο.  

26. Η πόιε Ρσκαλία πνπ θαηαζθεπάδεηαη ζηε Θξάθε ζα έρεη κία ζύγρξνλε ξπκνηνκία. πγθεθξηκέλα 

ζα έρεη  300 θάζεηνπο θαη  200 νξηδόληηνπο δξόκνπο. ηε δηαζηαύξσζε ηεο  60εο  κε ηελ  20ε  νδό 

έρεη πξνγξακκαηηζηεί λα αλνίμεη έλα ζρνιείν. Θέινπκε λα αλνίμνπκε έλα άιιν ζρνιείν ζε 

απόζηαζε  100 θαη άλσ κέηξσλ από ην πξώην. 

      Ι) Να πεξηγξαθεί ε πεξηνρή πνπ κπνξνύκε λα αλαδεηήζνπκε ηε ζηέγε. 

      ΙΙ) Η δηαζηαύξσζε ηεο  65
εο

  κε ηελ  30
ε
  νδό πξνζθέξεηαη; 

 

 

 



Κωνικέρ τομέρ 

 

Άλκης Τζελέπης Σελίδα 9 

 

27. ε έλα δνθηκαζηηθό ζσιήλα ππάξρνπλ κηθξννξγαληζκνί, νη νπνίνη κε ηελ πξνζζήθε ελόο θαξκάθνπ 

ειαηηώλνληαη ζπλερώο. Έζησ  ς  ν αξηζκόο ησλ κηθξννξγαληζκώλ απηώλ θαη  ρ  ν ρξόλνο κείσζεο 

ηνπ αξηζκνύ απηνύ ζε εκέξεο. Αλ   ρ = α / ζπλθ,  ς = εθθ  όπνπ α  ζηαζεξά θαη  θ  γσλία έηζη ώζηε  

θ [0, π/2)  (π/2, 3π/2)  (3π/2, 2π], ηόηε: 

      Ι) Να θαζνξηζηεί ε θακπύιε πνπ δηαγξάθεη ην θαηλόκελν. 

      ΙΙ) Να πξνζδηνξηζηεί ην  α  αλ κεηά  100  εκέξεο νη κηθξννξγαληζκνί είλαη  1010 . 

      ΙΙΙ) Να βξεζεί ν αξηζκόο ησλ κηθξννξγαληζκώλ  1000  εκέξεο  κεηά από ηελ πξνεγνύκελε  

      παξαηήξεζε. 

28. Θεσξνύκε έλαλ πιεζπζκό από  1999 κπξκήγθηα. Κάζε κπξκήγθη ραξαθηεξίδεηαη από έλαλ αξηζκό  

n=1,2,3,…,1999 θαη θηλείηαη επάλσ ζην θαξηεζηαλό επίπεδν  Ορς  δηαγξάθνληαο κία ηξνρηά κε 

εμίζσζε:  (ρ-1)
2

+  ς
2

= 2n ( ρ+ς-1). Να δεηρζεί όηη:  

      Ι)  ε ηξνρηά θάζε κπξκεγθηνύ είλαη θύθινο θαη λα βξεζνύλ νη ζπληεηαγκέλεο ηνπ θέληξνπ ηνπ. 

      ΙΙ) θαηά ηελ θίλεζή ηνπο όια ηα κπξκήγθηα δηέξρνληαη από έλα ζηαζεξό ζεκείν Α ( πνπ είλαη ε 

      θσιηά ηνπο). Πνηεο είλαη νη ζπληεηαγκέλεο ηνπ ζεκείνπ Α;  

      ΙΙΙ) νη ηξνρηέο όισλ ησλ κπξκεγθηώλ εθάπηνληαη ηεο επζείαο ρ+ς-1=0 ζην ζεκείν Α. 

29. Τπνζέηνπκε όηη ζε έλα ζύζηεκα νξζνγσλίσλ αμόλσλ  Ορς , ζην ζεκείν Ο βξίζθεηαη ν ππξήλαο 

ελόο αηόκνπ θαη όηη ηα ειεθηξόληα δηαγξάθνπλ ηξνρηέο, πνπ θαζνξίδνληαη από ηηο εμήο  εμηζώζεηο :  

ρ = n ζπλθ   θαη  ς = n εκθ , όπνπ  n = 1,2,3,… θαη  θ (0, 2π).  

      Ι) Να δεηρζεί όηη ηα ειεθηξόληα δηαγξάθνπλ θύθινπο, ησλ νπνίσλ λα θαζνξηζηνύλ ην θέληξν 

      θαη ε αθηίλα.  

      ΙΙ) Να δεηρζεί όηη νη θύθινη απηνί δελ έρνπλ θνηλό ζεκείν.  

      ΙΙΙ) Να εμεηαζζεί αλ ν θύθινο, πνπ αληηζηνηρεί ζηελ ηηκή  n =10  ηέκλεη ηελ επζεία  ρ+ς-1=0. 
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ΑΣΚΗΣΕΙΣ  ΕΠΑΝΑΛΗΨΗΣ 
 

 

1. Α. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα     1,2 1,0     κε Ο  ηελ αξρή ησλ αμόλσλ. Βξείηε ηελ 

εμίζσζε ηνπ θύθινπ κε θέληξν ην ζεκείν  Α, πνπ δηέξρεηαη από ην  Β. 

 

Β. Γίλνληαη νη γξακκέο κε εμηζώζεηο : 

      2 2 2 2

1 2: 2 0 : 2 0 0, ,C C                      . 

α)  Να απνδείμεηε όηη νη γξακκέο είλαη θύθινη 

β)  Να βξείηε ηα θέληξα ηνπο  Κ, Λ  θαη ηηο αθηίλεο ηνπο 

γ)  Να απνδείμεηε όηη ηέκλνληαη ζε δύν ζεκεία  Α θαη Β , ηα νπνία θαη λα βξείηε 

δ)  Να απνδείμεηε όηη νη γσλίεο 1 2 1 2
 

     είλαη νξζέο. 

 

2. Α. Γίλνληαη ηα ζηαζεξά ζεκεία  Α (-α ,0) θαη Β (α ,0) θαη ην κεηαβιεηό ζεκείν  Μ (ρ ,ς) ηνπ 

επηπέδνπ, ηέηνην ώζηε  1 
 

  . Να βξείηε ηνλ γεσκεηξηθό ηόπν ησλ ζεκείσλ  Μ. 

 

Β. Να βξείηε ηνλ γεσκεηξηθό ηόπν ησλ θέληξσλ ησλ θύθισλ πνπ δηέξρνληαη από ην ζεκείν Α (2, 0) 

θαη εθάπηνληαη εμσηεξηθά ζηνλ θύθιν κε εμίζσζε  2 2 4 0      

 

3. Α. Γίλεηαη ε ππεξβνιή  
2 2

1
16 9

 
  . Αλ νη εθαπηόκελέο ηεο ζηηο θνξπθέο  Α θαη Α΄ ηέκλνπλ ηελ 

αζύκπησηε κε ζεηηθό ζπληειεζηή δηεύζπλζεο ζηα ζεκεία  Γ , Γ΄: 

α)  Να βξεζνύλ νη ζπληεηαγκέλεο ησλ  Γ θαη Γ΄ 

β)  Να βξεζεί ε εμίζσζε ηνπ θύθινπ κε δηάκεηξν  Γ Γ΄  

γ)  Να δείμεηε όηη ν παξαπάλσ θύθινο δηέξρεηαη από ηηο εζηίεο ηεο έιιεηςεο  
2 2

1
169 144

 
  . 

 

Β. Γίλνληαη νη θύθινη κε εμηζώζεηο : 

               
2 2 2 22 2

1 2: 2 3 15 : 3 3                    

θαη ε επζεία κε εμίζσζε :    :3 4 2 0 , 0        . 

α)  Να βξείηε ηηο απνζηάζεηο ησλ θέληξσλ ησλ θύθισλ από ηελ επζεία σο ζπλάξηεζε ηνπ  α 

β)  Να βξείηε ην  α  αλ ε επζεία εθάπηεηαη ηνπ πξώηνπ θύθινπ 

γ)  Γηα ηελ ηηκή ηνπ  α  πνπ βξήθαηε, λα εμεηάζεηε αλ ε επζεία εθάπηεηαη ζηνλ δεύηεξν θύθιν θαη ζηε  

     ζπλέρεηα βξείηε ηε ζρεηηθή ζέζε ησλ δύν θύθισλ. 

 

4. Γίλνληαη νη γξακκέο κε εμίζσζε :   2 2 2: 2 8 17 9 0 ,              

α)  Να δείμεηε όηη γηα θάζε πξαγκαηηθό  ι , νη γξακκέο παξηζηάλνπλ θύθινπο, νη νπνίνη είλαη όινη ίζνη 

β)  Να βξεζεί ν γεσκεηξηθόο ηόπνο ησλ θέληξσλ ησλ θύθισλ 

γ)  Να δείμεηε όηη όινη νη θύθινη εθάπηνληαη δύν επζεηώλ, ησλ νπνίσλ ηηο εμηζώζεηο λα βξείηε. 
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5. Γίλεηαη ε έιιεηςε  
2

2: 1 : 1 ,
2

c ί


             . 

α)  Να δείμεηε όηη ε επζεία ηέκλεη πάληα ηελ έιιεηςε ζε δύν ζεκεία 

β)  Αλ  Κ, Λ  ηα θνηλά ζεκεία ηεο  ε  κε ηελ  c, λα βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο  ε, όηαλ  


  90
ν 
. 

 

6. Α. Θεσξνύκε ηελ παξαβνιή  c: 2 5    θαη ην ζεκείν  Μ (2,-3) . 

α)  Να δείμεηε όηη ην Μ  είλαη εζσηεξηθό ζεκείν ηεο παξαβνιήο 

β)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο πνπ ηέκλεη ηελ παξαβνιή ζηα ζεκεία  Α, Β  θαη ην  Μ  είλαη ην  

     κέζν ηνπ  ΑΒ. 

Β.  Γίδεηαη ε παξαβνιή  2 8  . Να βξεζεί ν γεσκεηξηθόο ηόπνο ησλ κέζσλ ησλ ρνξδώλ ηεο  

     παξαβνιήο, νη νπνίεο είλαη παξάιιειεο ζηελ επζεία κε εμίζσζε  ε: ς = 2 ρ +3. 

 

7. Θεσξνύκε νξζνθαλνληθό ζύζηεκα αμόλσλ  Ορς. ην  Ο  έρνπκε ηνπνζεηήζεη έλαλ πξνβνιέα θαη ζην 

ζεκείν  Α (2, 1)  έλα εκπόδην. Φσηίδνπκε ην  Α  θαη ην θσο αλαθιώκελν ηέκλεη ηνλ άμνλα  ρ΄ρ ζην  Β  

θαη ζρεκαηίδεη κε ηνλ  ρ΄ρ  γσλία  135
ν
 . Να βξείηε: 

α)  Σν ζεκείν  Β 

β)  Σν ζεκείν  Μ  ηεο  ΑΒ πνπ δέρεηαη ηνλ ηζρπξόηεξν θσηηζκό 

γ)  Σνλ πεξηγεγξακκέλν θύθιν ηνπ ηξηγώλνπ  ΟΜΒ. 

 

8. Θεσξνύκε ηα ζεκεία  Μ (ι, κ) θαη ηηο επζείεο : 

          1 2: 5 5 0 , : 5 5 0 , ,                     

Αλ νη επζείεο είλαη θάζεηεο κεηαμύ ηνπο, λα βξείηε ην γεσκεηξηθό ηόπν ησλ ζεκείσλ  Μ. 

 

9. α) Γίλεηαη ε εμίζσζε   2 2 22 3 6 3 4 0 ,              (1). 

     Γηα πνην  ι  ε (1)  είλαη εμίζσζε θύθινπ; 

β) Θεσξνύκε ηελ εμίζσζε   2 2 1
1 0 ,

2 4


               (2). 

    η)    Να δείμεηε όηη γηα θάζε  κ  ε  (2)  είλαη εμίζσζε θύθινπ 

    ηη)   Οη θύθινη κε εμίζσζε ηελ  (2)  δηέξρνληαη από δύν ζηαζεξά ζεκεία, από ηα νπνία ην έλα είλαη 

           ην θέληξν ηνπ θύθινπ ηνπ  α)  εξσηήκαηνο 

    ηηη)  Να βξείηε ηε γσλία πνπ ζρεκαηίδεη κε ηνλ  ρ΄ρ  ε θνηλή ρνξδή ηνπ  β)  εξσηήκαηνο. 

 

10. Θεσξνύκε ηνλ θύθιν κε θέληξν  Κ (-1,0) πνπ δηέξρεηαη από ην ζεκείν  
1 3

,
2 2

 
    
 

. 

α) Να βξείηε: 

    η)  Σελ εμίζσζε ηνπ θύθινπ 

    ηη) Σελ εθαπηνκέλε  ε  ηνπ θύθινπ ζην  Α. 

 

β) Αλ  ε  ε  δηέξρεηαη από ηελ εζηία ηεο παξαβνιήο, πνπ έρεη θνξπθή ηελ αξρή ησλ αμόλσλ θαη άμνλα  

    ζπκκεηξίαο ηνλ ζεηηθό εκηάμνλα  Ορ, ηόηε: 

    η)   Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο παξαβνιήο 

    ηη)  Αλ ε δηεπζεηνύζα ηεο παξαβνιήο ηέκλεη ηνλ θύθιν ζηα ζεκεία  Μ, Ν, λα βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ  

         ηξηγώλνπ  ΑΜΝ. 
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11. Γίλεηαη ε παξαβνιή c: 2

1 22 , 0 : , : ,p p ί                  . 

α)  Να δείμεηε όηη νη επζείεο ηέκλνπλ ηελ παξαβνιή ζε ζεκεία  Α, Β  ζπκκεηξηθά σο πξνο ηνλ  ρ΄ρ  

β)  Να βξείηε ην  ι, όηαλ ε  ΑΒ δηέξρεηαη από ηελ εζηία ηεο  c. 

γ)  Όηαλ ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ  ΟΑΒ  γίλεηαη κέγηζην, λα απνδείμεηε όηη νη επζείεο  είλαη θάζεηεο. 

     ( Ο  ε αξρή ησλ αμόλσλ ) 

 

12. Γίλεηαη ε έιιεηςε  
2 2 25

: 1 :
25 9 4

c ί
 

        . 

α)  Να απνδείμεηε όηη ε  ε  δελ έρεη θνηλά ζεκεία κε ηελ  c. 

β)  Δπζεία  δ  κε ζπληειεζηή δηεύζπλζεο  ι, δηέξρεηαη από ηελ εζηία  Δ (γ, 0)  ηεο έιιεηςεο θαη ηέκλεη  

     ηελ  ε  ζην ζεκείν  Μ. Η  Β (0,β)  είλαη κία θνξπθή ηεο  c. Να βξείηε ην  ι, όηαλ: 

    η)     Ο θύθινο κε δηάκεηξν  ΒΜ  δηέξρεηαη από ην  Δ. 

    ηη)    Ο θύθινο κε δηάκεηξν  ΔΜ  δηέξρεηαη από ην  Β. 

    ηηη)   Να βξείηε ηε ζρέζε πνπ ζπλδέεη ηα  ι, ησλ παξαπάλσ εξσηεκάησλ 

    ηv)   Αλ ε επζεία  δ  ηέκλεη ηελ επζεία  ε, ζηελ πεξίπησζε  (η)  ζην ζεκείν  Κ  θαη ζηελ πεξίπησζε  

           (ηη)  ζην ζεκείν  Λ, λα βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ  ΔΚΛ. 

 

13. Σα ζηαζεξά ζεκεία  Δ΄ , Δ  είλαη ζεκεία ηνπ  ρ΄ρ , ζπκκεηξηθά σο πξνο ηελ αξρή ησλ αμόλσλ, κε 

  2 5΄   . εκεία  Μ  ηνπ επηπέδνπ ηθαλνπνηνύλ ηηο ζρέζεηο: 

                      
2 22

4 (1) 24 (2)΄ ΄          

α)  Να δείμεηε όηη ηα ζεκεία  Μ  αλήθνπλ ζε δύν θσληθέο ηνκέο, ησλ νπνίσλ λα βξείηε ηηο εμηζώζεηο. 

β)  Αλ    2 2

0 0 0 0, 9 .ί ό          

 

14. Κύθινο  c  έρεη ην θέληξν ηνπ ζηνλ ζεηηθό εκηάμνλα  Ορ  θαη ε αθηίλα ηνπ είλαη  ξ.                             

Η επζεία  ε: ς = 2 ρ  είλαη αζύκπησηε ηεο ππεξβνιήο  
2 2

1 2
: 1

16
c

 


    θαη εθάπηεηαη ηνπ θύθινπ  c.  

Να βξείηε ηηο εμηζώζεηο ησλ  1,c c  θαη ηα θνηλά ηνπο ζεκεία. 

 

15. Γίλεηαη ε εμίζσζε :  2 21 1 ,              (1). 

α)  Γηα ηηο δηάθνξεο ηηκέο ηνπ  ι, λα βξείηε ην είδνο ηεο γξακκήο πνπ εθθξάδεη ε  (1). 

β)  ηελ πεξίπησζε πνπ ε  (1)  είλαη εμίζσζε ππεξβνιήο, λα βξείηε ηελ εμίζσζή ηεο θαη ην εκβαδόλ  

     ηνπ νξζνγσλίνπ ηεο βάζεο, όηαλ νη αζύκπησηεο ζρεκαηίδνπλ γσλία  60
ν
 . 

 

16. Γίλνληαη ηα ζεκεία     1 ,2 , 0,2 .        

α)  (*) Να απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία θηλνύληαη ζε θύθιν κε εμίζσζε :    
2 2

1 2 1      

β)  Να βξείηε ηηο εθαπηόκελεο ηνπ θύθινπ, πνπ άγνληαη από ην  Ο (0,0) πξνο ηνλ θύθιν 

γ)  Αλ  Α, Β  ηα ζεκεία επαθήο, λα ππνινγίζεηε ην ,

 
 
 
 
   θαη ζηε ζπλέρεηα ην εκβαδόλ  

     ηνπ ηξηγώλνπ  ΚΑΒ 

δ)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο παξαβνιήο κε θνξπθή  Ο (0,0), άμνλα ζπκκεηξίαο ηνλ  ρ΄ρ  θαη εζηία  

     ην ζεκείν ηνκήο ηεο επζείαο  ΑΒ  κε ηνλ  ρ΄ρ.  
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17. Γίλεηαη ε ηζνζθειήο ππεξβνιή  2 2: 16c     κε εζηίεο ζηνλ άμνλα  ρ΄ρ. 

α) Να βξεζεί ε εμίζσζε ηνπ θύθινπ κε θέληξν ηελ αξρή ησλ αμόλσλ, πνπ δηέξρεηαη από ηηο θνξπθέο  

    ηεο ππεξβνιήο 

β) Να βξεζεί ε εμίζσζε ηεο εθαπηνκέλεο ηνπ θύθινπ (c΄), ζην ζεκείν ηνπ  Γ  κε ηεηκεκέλε  
1 2   

     θαη ηεηαγκέλε  
1 0  . 

γ) Έζησ  Μ  ην ζεκείν ηνκήο ηεο εθαπηνκέλεο ηνπ θύθινπ ζην  Γ  κε ηνλ άμνλα  ρ΄ρ. Από ην  Μ  

    θέξνπκε παξάιιειε ζηνλ  ς΄ς , πνπ ηέκλεη ηνλ έλα θιάδν ηεο ππεξβνιήο ζηα ζεκεία  Γ θαη Δ. Να  

    απνδείμεηε όηη ν θύθινο κε δηάκεηξν  ΓΔ  δηέξρεηαη από ην  Γ. 

 

18. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα :    1,2 4 2, 3 , .               

Α. Να βξείηε ην  ρ , ώζηε     

Β. Γηα ηε κεγαιύηεξε ηηκή ηνπ  ρ , πνπ βξήθαηε πξνεγνπκέλσο, 

    η)    λα βξείηε ηελ εμίζσζε ηνπ θύθινπ κε δηάκεηξν ηε  ΓΓ 

    ηη)   λα βξεζνύλ νη εμηζώζεηο ησλ εθαπηόκελσλ ηνπ θύθινπ ζηα  Γ, Γ 

    ηηη)  αλ  Β  ην ζεκείν ηνκήο ηεο εθαπηνκέλεο ζην  Γ  κε ηνλ  ς΄ς  θαη  Α  ην ζεκείν ηνκήο ηεο  

           εθαπηνκέλεο ζην  Γ  κε ηνλ  ρ΄ρ , λα βξεζεί ε εμίζσζε θαη ε εθθεληξόηεηα ηεο έιιεηςεο κε 

           θέληξν ηελ αξρή ησλ αμόλσλ θαη κία θνξπθή ζηνλ άμνλα  ς΄ς  ην  Β  θαη κία ζηνλ  ρ΄ρ  ην  Α.  

 

19. Γίλεηαη ην ζεκείν   0 0, .   

α)  Αλ ην ζεκείν  Ρ  θηλείηαη ζε θύθιν κε εμίζσζε  2 2: 4c    , λα δείμεηε όηη ην ζεκείν Μ (ρ ,ς)  

     κε  0 0

3 1

2 2
      , θηλείηαη ζε έιιεηςε  (c΄) ηεο νπνίαο λα βξείηε ηελ εθθεληξόηεηα. 

β)  Αλ  Δ, Δ΄ ηα ζεκεία ηνκήο ηνπ θύθινπ  (c) κε ηνλ άμνλα  ρ΄ρ, λα βξείηε ην γεσκεηξηθό ηόπν  ησλ  

     ζεκείσλ  Α (ρ ,ς) ηνπ επηπέδνπ, ησλ νπνίσλ ε απόιπηε ηηκή ηεο δηαθνξάο ησλ απνζηάζεώλ ηνπο  

     από ηα  Δ, Δ΄ είλαη ίζε κε  1. 

γ)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο εθαπηνκέλεο ηεο θακπύιεο ηνπ β) εξσηήκαηνο, ε νπνία είλαη  

     θάζεηε ζην δηάλπζκα   5,1 .   

 

20. Γίλεηαη ε εμίζσζε :   2 2 2 2 2 4 4 0 , *                 (1) 

α)  Να δείμεηε όηη παξηζηάλεη πάληα θύθιν 

β)  Γηα  ι = – 2  λα βξεζεί ε εμίζσζε ηεο έιιεηςεο, ε νπνία έρεη εζηίεο ηα ζεκεία ζηα νπνία ν θύθινο  

     ηέκλεη ηνλ άμνλα  ς΄ς θαη κήθνο κηθξνύ άμνλα ηε δηάκεηξν ηνπ θύθινπ 

γ)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο ππεξβνιήο κε θέληξν ηελ αξρή ησλ αμόλσλ, εζηίεο ζηνλ άμνλα  ς΄ς, 

     αζύκπησηε παξάιιειε ζην δηάλπζκα   4, 2     θαη εζηηαθή απόζηαζε ίζε κε ην κήθνο ηνπ  

     κεγάινπ άμνλα ηεο έιιεηςεο. 

 

21. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα :     6,8 9, 12       

α)  Να δείμεηε όηη είλαη αληίξξνπα 

β)  Να βξεζεί ε εμίζσζε ηεο έιιεηςεο πνπ έρεη εκηάμνλεο ηα κέηξα ησλ δηαλπζκάησλ θαη κεγάιν 

     άμνλα ζηνλ  ς΄ς 

γ)  Να βξεζεί ε εμίζσζε ηεο εθαπηνκέλεο ηεο έιιεηςεο, πνπ δηέξρεηαη από ην ζεκείν  Κ (20,0) θαη  

     ζρεκαηίδεη ακβιεία γσλία κε ηνλ άμνλα  ρ΄ρ. 
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22. Γίλνληαη ηα ζεκεία  Α (-1,2),  Β (-3,1),  Γ (3,-2)  θαη  Γ (4,-1). 

α) Να αλαιύζεηε ην δηάλπζκα    ζε δύν θάζεηεο κεηαμύ ηνπο ζπληζηώζεο, από ηηο νπνίεο ε κία λα 

     έρεη ηε δηεύζπλζε ηνπ  AB . 

β) Να δείμεηε όηη ε γξακκή πνπ δηαγξάθνπλ ηα ζεκεία  Μ (ρ ,ς)  ηνπ επηπέδνπ γηα ηα νπνία ηζρύεη όηη   

     0  , είλαη θύθινο ηνπ νπνίνπ λα βξείηε ην θέληξν θαη ηελ αθηίλα.  

γ) Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο εθαπηνκέλεο ηνπ θύθινπ, πνπ είλαη θάζεηε ζην δηάλπζκα  

     
AB

u   . 

 

23. Γίλεηαη ζεκείν  Α(4,0)  θαη επζεία  ε: ρ = 1. εκείν  Ρ (ρ ,ς) θηλείηαη ζην επίπεδν έηζη ώζηε 

,΄      , όπνπ  Α΄  ε πξνβνιή ηνπ  Ρ  ζηελ επζεία  ε. Να δείμεηε όηη ην ζεκείν  Ρ 

αλήθεη ζε κηα ζπγθεθξηκέλε γξακκή, ηελ νπνία λα νξίζεηε, όηαλ:  

  α)  ζ = 0      θαη      β)  ζ = π/3 

 

24. Γίλεηαη ε εμίζσζε : 2 2 22 2 ln ln 4ln , 0             

α)  Γηα πνηεο ηηκέο ηνπ  ζ  ε παξαπάλσ εμίζσζε παξηζηάλεη θύθιν; Να βξεζεί ην θέληξν θαη αθηίλα  

     ηνπ. 

β)  Να εμεηάζεηε αλ ππάξρεη ηηκή ηνπ  ζ, ώζηε ε επζεία  (δ): ρ = ς – 4  λα εθάπηεηαη ηνπ θύθινπ. 

 

25. Γίλεηαη ε εμίζσζε  2 2 3 4       (1) 

α)  Να δείμεηε όηη ε  (1) παξηζηάλεη θύθιν, ηνπ νπνίνπ λα βξείηε ην θέληξν θαη ηελ αθηίλα. 

β)  Να βξεζνύλ νη εθαπηόκελεο ηνπ θύθινπ, πνπ δηέξρνληαη από ηελ αξρή ησλ αμόλσλ. 

γ)  Θεσξνύκε ηελ ππεξβνιή  
2 2

2 2

2 2
1 2.

 
  

 
     Να βξεζνύλ νη πξαγκαηηθνί αξηζκνί  α, β  

     ώζηε νη αζύκπησηεο ηεο ππεξβνιήο λα είλαη νη επζείεο ηνπ β) εξσηήκαηνο. 

 

26. Θεσξνύκε ηνλ θύθιν 2 2: 4 : 2 5.c ί             

α)  Να δείμεηε όηη ν θύθινο θαη ε επζεία δελ έρνπλ θνηλό ζεκείν. 

β)  Από έλα ζεκείν  Μ ηεο επζείαο  ε, θέξλνπκε ηηο εθαπηόκελεο ζηνλ θύθιν θαη νλνκάδνπκε  Α θαη  

     Β ηα ζεκεία επαθήο. Να δείμεηε όηη, όηαλ ην ζεκείν  Μ  δηαγξάθεη ηελ επζεία  ε, ε επζεία  ΑΒ   

     δηέξρεηαη από έλα ζηαζεξό ζεκείν. 

 

27. (*) Θεσξνύκε ηελ παξαβνιή  2 6   θαη ηελ επζεία  2ρ – ς +3 = 0. Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο 

ηνπ ζεκείνπ ηεο παξαβνιήο, ηνπ νπνίνπ ε απόζηαζε από ηελ επζεία είλαη ε ειάρηζηε δπλαηή.        

Πνηα είλαη  ε ειάρηζηε απηή απόζηαζε; 

 

28. (*) Από έλα ζεκείν  Μ  άγνληαη δύν εθαπηόκελεο ηεο έιιεηςεο   
2 2

1
16 4

 
   θαη ε επζεία πνπ 

δηέξρεηαη από ηα ζεκεία επαθήο έρεη εμίζσζε  2 ρ – 3 ς – 4 =0. Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ  Μ. 

 

29. Μηα επζεία  ε  κε ζπληειεζηή δηεύζπλζεο *  ζηξέθεηαη γύξσ από ην ζεκείν  Ρ (2 p, 0 ) θαη 

ηέκλεη ηελ παξαβνιή 2 2p   ζηα ζεκεία  Α, Β. Να απνδείμεηε όηη ην επζύγξακκν ηκήκα  ΑΒ  

θαίλεηαη από ηελ θνξπθή  Ο  ππό νξζή γσλία. πκβαίλεη ην ίδην αλ ε επζεία δελ έρεη ζπληειεζηή 

δηεύζπλζεο; 
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30. Έζησ  Α, Β  ζεκεία ηεο παξαβνιήο 2 8  , ώζηε ε επζεία  ΑΒ  λα δηέξρεηαη από ηελ εζηία ηεο. Να 

δείμεηε όηη νη εθαπηόκελεο ηεο παξαβνιήο ζηα  Α, Β  είλαη θάζεηεο. 

 

31. Να βξεζεί ε εμίζσζε ηεο ρνξδήο ηεο έιιεηςεο  2 2: 4 9 36c      ε νπνία έρεη κέζνλ ην ζεκείν      

Μ (2,1). 

 

32. Να βξείηε ην γεσκεηξηθό ηόπν ησλ θέληξσλ ησλ θύθισλ, πνπ εθάπηνληαη ηνπ άμνλα  ρ΄ρ , εθάπηνληαη 

εμσηεξηθά ηνπ θύθινπ  2 2: 4c     θαη βξίζθνληαη ζην 1
ν
 ηεηαξηεκόξν. 

 

33. Γίλνληαη νη θύθινη  2 2 2 2

1 2: 1 : 4 0c c                                                                     

θαη ε επζεία  : , , .         

α)  Να βξείηε ηηο απνζηάζεηο ησλ θέληξσλ ησλ δύν θύθισλ από ηελ επζεία 

β)  Γηα πνηεο ηηκέο ησλ  ι, β , ε επζεία είλαη θνηλή εθαπηνκέλε ησλ δύν θύθισλ; 

γ)  Να απνδείμεηε όηη νη θνηλέο εθαπηόκελεο ησλ δύν θύθισλ ηέκλνληαη ζηνλ άμνλα  ρ΄ρ θαη λα βξείηε  

    ηελ νμεία γσλία ησλ επζεηώλ απηώλ. 

 

34. Έζησ ε παξαβνιή  2 4   θαη κηα επζεία  ε  πνπ δηέξρεηαη από ηελ εζηία  Δ  ηεο παξαβνιήο θαη 

ηελ ηέκλεη ζηα ζεκεία  Α, Β. Έζησ επηπιένλ  Γ, Γ  νη πξνβνιέο ησλ  Α, Β  πάλσ ζηε δηεπζεηνύζα ηεο 

παξαβνιήο θαη  Μ  ην κέζν ηνπ ΓΓ. 

α)  Να ππνινγίζεηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ ζεκείσλ  Α, Β, Γ, Γ, Μ  σο ζπλάξηεζε ηεο ηεηαγκέλεο ηνπ  

     ζεκείνπ  Α 

β)  Να απνδείμεηε όηη ε αξρή ησλ αμόλσλ είλαη ην ζεκείν ηνκήο ησλ δηαγσλίσλ ηνπ ηξαπεδίνπ ΑΒΓΓ 

γ)  Να απνδείμεηε όηη ε γσλία  ΑΜΒ  είλαη νξζή θαη όηη ην  ΜΔ  είλαη ην ύςνο ηνπ ηξηγώλνπ  ΑΜΒ 

δ)  Να απνδείμεηε όηη ε γσλία  ΓΔΓ  είλαη νξζή θαη λα ππνινγίζεηε ην κήθνο ηνπ επζύγξακκνπ  

     ηκήκαηνο  ΜΔ  ζπλαξηήζεη ηεο ηεηαγκέλεο ηνπ  Α. 

 

35. Μηα κεηαβιεηή επζεία  : , 0        ηέκλεη ηελ παξαβνιή 2: 4c    ζηα ζεκεία  Α, Β. 

α)  Να απνδείμεηε όηη νη ζπληεηαγκέλεο ηνπ κέζνπ  Μ  ηνπ  ΑΒ  είλαη:  
2

2 2
,



 

 
 
 

 

β)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο θακπύιεο πάλσ ζηελ νπνία θηλείηαη ην  Μ, όηαλ: 

    η)   ι = 1   θαη   ην  β  κεηαβάιιεηαη 

    ηη)  β = 0   θαη   ην  ι  κεηαβάιιεηαη. 

 

36. Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηνπ θύθινπ πνπ δηέξρεηαη από ην ζεκείν  Α (0,1) θαη εθάπηεηαη ηεο 

παξαβνιήο  2:c    ζην ζεκείν  Β (2,4). ( Γειαδή έρεη κε ηελ παξαβνιή ζην ζεκείν  Β  ηελ ίδηα 

εθαπηνκέλε ). 

 

37. Θεσξνύκε ηνλ θύθιν κε θέληξν ηελ αξρή ησλ αμόλσλ θαη αθηίλα  2 2   θαη ην επζύγξακκν 

ηκήκα κε άθξα  Α (4,0)  θαη  Β (0,4). Αλ ην ζεκείν  Μ  δηαγξάθεη ην ηκήκα  ΑΒ, λα βξεζεί ην ηόμν 

πνπ δηαγξάθεη ην ζεκείν  Μ΄ ηεο εκηεπζείαο  ΟΜ, γηα ην νπνίν ηζρύεη:  2( ) ( )΄      
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38. Γίλνληαη νη εκηεπζείεο  ς = ι ρ  θαη  ς = – ι ρ   κε  ι, ρ > 0  θαη κηα επζεία  ε  ε νπνία ηηο ηέκλεη ζηα 

ζεκεία  Α θαη Β. 

α)  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ ζεκείσλ  Α θαη Β, σο ζπλάξηεζε ηνπ κέζνπ  Μ  ηνπ  

     επζύγξακκνπ ηκήκαηνο  ΑΒ 

β)  Να δείμεηε όηη όηαλ ε επζεία  ε  θηλείηαη έηζη ώζηε ην ηξίγσλν  ΟΑΒ  λα έρεη ζηαζεξό εκβαδόλ ίζν 

     κε  2 , ηόηε ην ζεκείν  Μ δηαγξάθεη ηνλ έλα θιάδν κηαο ππεξβνιήο. 

 

39. Γίλεηαη θύθινο κε εμίζσζε  2 2 2 2 0 , .          Να πξνζδηνξηζηεί ν  ι, ώζηε ε επζεία 

κε εμίζσζε  2 ρ – ς + 3 = 0  λα νξίδεη πάλσ ζηνλ θύθιν ρνξδή, ε νπνία λα θαίλεηαη από ηελ αξρή ησλ 

αμόλσλ ππό νξζή γσλία. 

 

40. Α. Να βξεζεί ν γεσκεηξηθόο ηόπνο ησλ κέζσλ ησλ ρνξδώλ ηνπ θύθινπ κε εμίζσζε  

    2 2 4 0     , πνπ ε κία άθξε ηνπο είλαη ε αξρή ησλ αμόλσλ. 

Β. Να βξείηε ην γεσκεηξηθό ηόπν ησλ κέζσλ ησλ ρνξδώλ ηεο παξαβνιήο  2 4  , πνπ έρνπλ  

    ζπληειεζηή δηεύζπλζεο  ι = 1. 

 

41. (*) Θεσξνύκε έλα ηόμν έιιεηςεο πνπ νη ζπληεηαγκέλεο ησλ άθξσλ ηνπ είλαη  Α (16,9) θαη Β (-16,9). 

Αλ νη εθαπηόκελεο ζηα ζεκεία απηά είλαη θάζεηεο, λα βξεζεί ε εθθεληξόηεηα ηεο έιιεηςεο. 

 

42. Να απνδείμεηε όηη ε γσλία ησλ αζύκπησησλ κηαο ππεξβνιήο κε εθθεληξόηεηα  ε = 2,  είλαη π/3. 

 

43. Θεσξνύκε έλα πιεζπζκό από 1999 κπξκήγθηα. Κάζε κπξκήγθη ραξαθηεξίδεηαη από ηνλ αξηζκό  

n = 1,2,3,…,1999  θαη θηλείηαη πάλσ ζην θαξηεζηαλό επίπεδν Ορς  δηαγξάθνληαο κηα ηξνρηά κε 

εμίζσζε:     
2 21 2 1n         

Να απνδείμεηε όηη: 

α)  ε ηξνρηά θάζε κπξκεγθηνύ είλαη θύθινο θαη λα βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ θέληξνπ ηνπ 

β)  θαηά ηε θίλεζή ηνπο όια ηα κπξκήγθηα δηέξρνληαη από έλα ζηαζεξό ζεκείν  Α  (πνπ είλαη ε θσιηά  

     ηνπο )  θαη λα ππνινγίζεηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ  Α 

γ)  νη ηξνρηέο όισλ ησλ κπξκεγθηώλ εθάπηνληαη ηεο επζείαο  ε: ρ = ς – 1 = 0  ζην ζεκείν  Α. 

 

( Εξετάσειρ  1999 – ΘΕΜΑ 4
ο
  ) 

 

44. Α. Γίλεηαη ε εμίζσζε  2 2 6 8 0 , , *ό           .Να δείμεηε όηη γηα θάζε ηηκή ησλ 

ι, κ  ε παξαπάλσ εμίζσζε παξηζηάλεη θύθιν πνπ δηέξρεηαη από ηελ αξρή ησλ αμόλσλ  Ο. 

 

Β. Έζησ όηη γηα ηνπο πξαγκαηηθνύο αξηζκνύο  κ, ι  ηζρύεη ε ζρέζε  3 κ + 2 ι = 0. 

    α)  Να δείμεηε όηη, όινη νη θύθινη πνπ νξίδνληαη από ηελ εμίζσζε  2 2 6 8 0        γηα ηηο  

          δηάθνξεο ηηκέο ησλ  ι, κ, έρνπλ ηα θέληξα ηνπο ζε επζεία πνπ δηέξρεηαη από ηελ αξρή ησλ  

          αμόλσλ. 

     β)  Να βξείηε ηα  κ, ι  έηζη, ώζηε αλ  Α, Β  είλαη ηα ζεκεία ηνκήο ηνπ αληίζηνηρνπ θύθινπ κε ηελ  

           επζεία  ρ + ς +2 = 0, λα ηζρύεη όηη  0    

     γ)  Γηα ηηο ηηκέο ησλ  κ, ι  πνπ βξήθαηε ζην εξώηεκα  β  λα ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ  

          ΑΟΒ. 

 

( Εξετάσειρ  2001 – ΘΕΜΑ 4
ο
  ) 
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45. Γίλεηαη παξαβνιή κε εμίζσζε 2 4  . Να βξείηε: 

α) Σελ εζηία  Δ  θαη ηελ δηεπζεηνύζα ηεο  δ 

β) Σηο επζείεο πνπ δηέξρνληαη από ηελ εζηία  Δ  θαη απέρνπλ από ην  Ο (0,0)  απόζηαζε ίζε κε 
2

2
 

γ) Σελ εμίζσζε ηεο εθαπηνκέλεο ηεο παξαβνιήο, πνπ είλαη παξάιιειε ζηελ επζεία  ς = ρ – 1. 

 

( Εξετάσειρ  2002 – ΘΕΜΑ 3
ο
 )  

 

46. Γίλεηαη ε εμίζσζε  2 2 2 2 1 0 , 0 2             

α)  Να δείμεηε όηη γηα θάζε ηηκή ηνπ  ζ  ε εμίζσζε είλαη θύθινο θαη λα βξείηε ην θέληξν ηνπ  Κ  θαη  

     ηελ αθηίλα ηνπ  ξ 

β)  Αλ  ζ = π/2, βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο εθαπηνκέλεο ηνπ θύθινπ ζην ζεκείν  Μ (1,2) 

γ)  Να δείμεηε όηη γηα θάζε  ζ, ηα θέληξα ησλ παξαπάλσ θύθισλ βξίζθνληαη ζε θύθιν κε θέληξν          

     Ο (0,0)  θαη αθηίλα  ξ = 1. 

 

( Εξετάσειρ  2002 – ΘΕΜΑ 4
ο
 ) 

 

47. Γίλνληαη δύν θσληθέο ηνκέο :  

ε παξαβνιή  2 2p     θαη ε έιιεηςε  2 2 24 2 3 , 0.p p     

α) Να απνδείμεηε όηη νη εζηίεο ηεο έιιεηςεο είλαη ηα ζεκεία  
3 3

0, 0,
2 2

p p
΄

   
        
   

. 

β) Να απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία ηνκήο  Κ θαη Λ  ησλ δύν θσληθώλ ηνκώλ, είλαη ηα ζεκεία 

     , ,
2 2

p p
p p

   
     
   

 

γ) Να απνδείμεηε όηη νη εθαπηόκελεο ησλ δύν θσληθώλ ηνκώλ ζην ζεκείν  ,
2

p
K p
 
 
 

 είλαη θάζεηεο. 

 

( Εξετάσειρ  2003 – ΘΕΜΑ 4
ο
 ) 

 

48. ε νξζνθαλνληθό ζύζηεκα αλαθνξάο  Ορς  κε  Μ (ρ ,ς)  παξηζηάλνπκε ηα ζεκεία κηαο πεξηνρήο.     

ην  Κ (12,6)  είλαη ηνπνζεηεκέλνο έλαο πνκπόο θηλεηήο ηειεθσλίαο.  

Η ιήςε ζε έλα ζεκείν ηεο πεξηνρήο ζεσξείηαη “ πνιύ θαιή ”, αλ απηό βξίζθεηαη ζηνλ θπθιηθό δίζθν 

πνπ νξίδεηαη από ηνλ θύθιν  1c , ν νπνίνο έρεη θέληξν ην  Κ  θαη αθηίλα  1 10  , ελώ ε ιήςε 

ζεσξείηαη “ θαιή ”, αλ ην ζεκείν είλαη εμσηεξηθό ηνπ 1c  θαη εζσηεξηθό ηνπ θύθινπ 2c , πνπ γξάθεηαη 

κε θέληξν  Κ  θαη αθηίλα  2 4.   

α)   Να γξάςεηε ηηο εμηζώζεηο ησλ δύν θύθισλ 

β) Να εμεηάζεηε αλ ε ιήςε ζηα ζεκεία  Α (10,7) θαη Β (9,4)  είλαη “ θαιή ”  ή  “ πνιύ θαιή ” 

γ)  Έλαο απηνθηλεηόδξνκνο ηεο πεξηνρήο (ζεσξνύκελνο σο επζεία) έρεη εμίζσζε  ρ – ς – 1 = 0.  

     Nα εμεηάζεηε αλ ππάξρεη ηκήκα ηνπ απηνθηλεηόδξνκνπ, ζην νπνίν ε ιήςε είλαη:  

     “ θαιή ”  ή   “ πνιύ θαιή ”. 

 

( ΘΕΜΑ 4
ο
   Πποσομοίωσηρ ) 
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49. Έζησ  λ  ζεηηθόο αθέξαηνο. 

Α. Να απνδείμεηε όηη γηα θάζε  2 2 3 5ί        

Β. Γίλεηαη ε εμίζσζε  
2 2

1
2 5 3

 


 


   (1).  Να απνδείμεηε όηη: 

   α)  Γηα  λ = 1  ε εμίζσζε  (1) παξηζηάλεη ηζνζθειή ππεξβνιή. Να βξείηε ηηο εζηίεο ηεο θαη λα  

        γξάςεηε ηελ εθθεληξόηεηα θαη ηηο εμηζώζεηο ησλ αζύκπησησλ ηεο. 

   β)  Γηα θάζε  2   ε εμίζσζε  (1)  παξηζηάλεη έιιεηςε πνπ νη εζηίεο ηεο βξίζθνληαη ζηνλ ρ΄ρ. 

( ΘΕΜΑ  2
ο
  Πποσομοίωσηρ ) 

 

50. Να ζρεδηάζεηε ηνλ θύθιν  C , πνπ έρεη θέληξν ην ζεκείν  Κ (0,1) θαη αθηίλα  ξ = 2. Γίδεηαη επίζεο 

ζεκείν  Μ (α ,β)  εζσηεξηθό ηνπ θύθινπ  C. 

Α.  Να απνδείμεηε όηη: 

(η)   Οη ζπληεηαγκέλεο ηνπ ζεκείνπ  Μ  επαιεζεύνπλ ηε ζρέζε:   
22 1 4     

(ηη)  Η επζεία  ρ = 2  εθάπηεηαη ζηνλ θύθιν  C 

 

Β.  Γίλεηαη ε εμίζσζε:  2( 2) 2 ( 1) 2 0 (1), ό              

(η)  Να απνδείμεηε όηη γηα θάζε ηηκή ηεο παξακέηξνπ  ι  ε εμίζσζε  (1)  παξηζηάλεη επζεία 

(ηη) Θεσξνύκε ηα ζεκεία   0 0 0, 2     , ηα νπνία δελ αλήθνπλ ζε επζεία κε εμίζσζε ηεο  

      κνξθήο ηεο  (1). Να βξείηε ην γεσκεηξηθό ηνπο ηόπν. 

( ΘΕΜΑ  3
ο
  Πποσομοίωσηρ ) 

 

51. Η πίζηα ελόο παγνδξνκίνπ είλαη εθνδηαζκέλε κε έλα ζύζηεκα αμόλσλ  Ορς. Γύν παγνδξόκνη  Μ θαη 

Ν  θηλνύληαη πάλσ ζηελ πίζηα. Η πνξεία ηνπ παγνδξόκνπ  Μ  είλαη ε επζεία   ε: ρ – ς + 4α = 0 ,      

ελώ νη ζπληεηαγκέλεο ηνπ παγνδξόκνπ  Ν (ρ ,ς)  ηθαλνπνηνύλ ηηο ζρέζεηο:  

                        2 2 0 .t t t            

Α. η)  Να απνδείμεηε όηη ν παγνδξόκνο  Ν  θηλείηαη ζε παξαβνιή, ηεο νπνίαο λα πξνζδηνξίζεηε ηελ  

         παξάκεηξν, ηελ εζηία θαη ηε δηεπζεηνύζα. 

    ηη)  Να εθθξάζεηε ηηο ζπληεηαγκέλεο θάζε ζεκείνπ ηεο παξαβνιήο κε ηε βνήζεηα ηνπ  ς. 

Β.  Να απνδείμεηε όηη νη δύν παγνδξόκνη δε ζα ζπγθξνπζηνύλ. 

Γ.  Να βξείηε ην ζεκείν ηεο δηαδξνκήο ηνπ  Ν, ην νπνίν απέρεη ηε κηθξόηεξε απόζηαζε από ηε  

     δηαδξνκή ηνπ  Μ. 

Γ.  Να ππνινγίζεηε ηελ απόζηαζε απηή. 

 

52. Έλα επζύγξακκν ηκήκα  ΑΒ  παξηζηάλεη έλα δξόκν πνπ ζπλδέεη ηηο δύν πιεπξέο κηαο ραξάδξαο. Ο 

δξόκνο  ΑΒ  ζηεξίδεηαη ζε κηα γέθπξα  ΓΟΓ  πνπ έρεη ην ζρήκα παξαβνιήο ( Ο  ην κέζν ηνπ  ΑΒ, ην 

νπνίν απνηειεί ην θέληξν ησλ αμόλσλ, ηα ζεκεία  Γ, Γ  ζπκκεηξηθά ηνπ άμνλα ηεο γέθπξαο  ς΄ς ). Η 

εζηία ηεο παξαβνιήο είλαη  20m  θαη απέρεη από θάζε πιεπξά ηεο ραξάδξαο  10m. 

α)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο παξαβνιήο πνπ παξηζηάλεη ηε γέθπξα 

β)  Να βξείηε πόζν απέρνπλ ηα ζεκεία ζηήξημεο  Γ θαη Γ ηεο γέθπξαο από ηνλ δξόκν  ΑΒ 

γ)  ην ζεκείν  Α, αξρή ηνπ δξόκνπ ππάξρεη έλα απηνθίλεην. Να βξείηε πόζν απέρεη από ηελ εζηία  

     ηεο γέθπξαο. 

δ)  Αλ κεηά ηε γέθπξα ππάξρεη έλα ηνύλει ζρήκαηνο εκηέιιεηςεο, ηνπ νπνίνπ ην ύςνο είλαη ίζν κε 

     ηελ απόζηαζε ηεο δηεπζεηνύζαο ηεο παξαβνιήο  ΓΟΓ  από ην δξόκν  ΑΒ  θαη ην πιάηνο ηνπ είλαη  

     ην κηζό ηνπ ύςνπο ηνπ, λα βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο εκηέιιεηςεο πνπ παξηζηάλεη ην ηνύλει. 
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53. Γηα ηελ ππεξβνιή κε εμίζσζε  
2 2

2 2
1

 

 
    ηζρύεη όηη  γ = 2α . 

α)  Να γξάςεηε ηηο εμηζώζεηο ησλ αζύκπησησλ ηεο ππεξβνιήο 

β)  Να απνδείμεηε όηη ε νμεία γσλία απηώλ είλαη ίζε κε 60
ν
 . 

 

54. Γίλνληαη ε επζεία   ε: 5ρ + 3ς +2 = 0  θαη ν θύθινο  2 2: 2 0c         πνπ ηέκλνληαη ζηα  Μ, Ν. 

α)  Να δείμεηε όηη γηα θάζε πξαγκαηηθό αξηζκό  ι, ε εμίζσζε   2 2 2 5 3 2 0              

     παξηζηάλεη θύθιν, ν νπνίνο δηέξρεηαη από ηα ζεκεία  Μ θαη Ν. 

β)  Να δείμεηε όηη ηα θέληξα ησλ θύθισλ, πνπ βξήθαηε, αλήθνπλ ζε επζεία ηεο νπνίαο λα βξείηε ηελ  

     εμίζσζε. 

 

55. Από ην ζεκείν  Μ (-3,-8)  θέξνπκε ηηο εθαπηόκελεο ζηνλ θύθιν  2 2 8 2 8 0        .         

Έζησ  Α, Β  ηα ζεκεία επαθήο. 

α)  Να βξείηε ηηο εμηζώζεηο ησλ εθαπηόκελσλ 

β)  Να ππνινγίζεηε ηα κήθε ησλ  ΜΑ, ΜΒ 

γ)  Αλ  Κ  ην θέληξν ηνπ θύθινπ, λα δείμεηε όηη ε  ΜΚ  είλαη κεζνθάζεηε ηεο  ΑΒ. 

 

56. Γίδνληαη δύν θύθινη πνπ δηέξρνληαη από ην ζεκείν  Α (14,2), έρνπλ ηα θέληξα ηνπο ζηελ επζεία κε 

εμίζσζε  ς = 1/2 ρ  θαη εθάπηνληαη ζηνλ άμνλα  ρ΄ρ. Να βξείηε: 

α) Σηο εμηζώζεηο ησλ δύν θύθισλ 

β) Σελ εμίζσζε ηεο άιιεο θνηλήο εθαπηνκέλεο.  

 

57. Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηνπ θύθινπ ν νπνίνο: 

α)  Γηέξρεηαη από ηα ζεκεία  Ο (0,0) ,  Α (8,0)  θαη εθάπηεηαη ηεο επζείαο  ε: ς = -2  

β)  Δθάπηεηαη ησλ αμόλσλ  Ορ, Ος  θαη ηεο επζείαο  ε: 3ρ + 4ς – 12 = 0 

 

58. Να βξείηε ην γεσκεηξηθό ηόπν ησλ ζεκείσλ ηνπ επηπέδνπ, ησλ νπνίσλ ν ιόγνο ησλ απνζηάζεσλ από 

δύν ζηαζεξά ζεκεία, είλαη ζηαζεξόο θαη δηάθνξνο ηνπ 1.                              ( Απνιιώληνο  Κύθινο ) 

 

59. Να βξείηε εμίζσζε θύθινπ κε θέληξν  Κ (2,-1), ν νπνίνο απνθόπηεη από ηελ επζεία κε εμίζσζε         

 ε: 3ρ – 4ς + 10 = 0  ρνξδή κήθνπο  6. 

 

60. Από ην ζεκείν  Μ (2,3)  θέξνπκε ηηο εθαπηόκελεο  ΜΑ θαη ΜΒ  ηνπ θύθινπ  2 2 4   . Να βξείηε 

ηελ εμίζσζε ηεο ρνξδήο  ΑΒ. 

 

61. Να βξείηε εμίζσζε θύθινπ ν νπνίνο εθάπηεηαη ζηηο επζείεο  ε: ρ – 2ς + 4 = 0 ,  δ: 2ρ – ς – 8 = 0  θαη 

δηέξρεηαη από ην ζεκείν  Α (4, -1). 

 

62. Γίλνληαη αληίζηνηρα νη εμηζώζεηο  c, ε:  2 2 0, 0 3              . 

α)  Να δείμεηε όηη ε  c  είλαη θύθινο 

β)  Να βξείηε ηνλ  ι, ώζηε ε  ε  λα ηέκλεη ηνλ θύθιν 

γ)  Να εμεηάζεηε αλ ππάξρεη  ι, ώζηε ε ρνξδή πνπ νξίδεηαη από ηελ ηνκή ηεο  ε θαη ηνπ  c, λα θαίλεηαη  

     από ηελ αξρή ησλ αμόλσλ ππό νξζή γσλία. 
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63. Ση παξηζηάλεη γξαθηθά ε εμίζσζε:  

2 2

9 , , 0
 

   
 

   
       

   
 

 

64. Α). Γίλεηαη παξαβνιή κε εμίζσζε  2: 12c     θαη ην ζεκείν  Μ (3,2) 

      α)  Να βξεζεί ε ζέζε ηνπ  Μ  σο πξνο ηελ παξαβνιή 

      β)  Να βξεζεί ε εμίζσζε ηεο ρνξδήο πνπ έρεη κέζν ην  Μ. 

 Β). Γίλεηαη ε ππεξβνιή κε εμίζσζε  
2 2 45 5

: 1 ,
9 4 8 4

c ί
 

   
 

   
 

. Να βξείηε ηελ  

      εμίζσζε ηεο ρνξδήο  ΜΝ  ηεο ππεξβνιήο, ε νπνία δελ είλαη παξάιιειε ζηνλ  ς΄ς, πνπ έρεη κέζν  

      ην ζεκείν  Ρ.   

65. Α) Έζησ  
2 2

2 2
ˆ: 1.c

 


 
      90

ν
  λα ππνινγίζεηε ην πειίθν  γ/α. 

 Β) Έζησ  
2 2

2 2
: 1c
 

 
  . Να βξείηε ην πειίθν  γ/α, αλ γλσξίδεηε όηη ε αζύκπησηε   


 


    

      ζρεκαηίδεη γσλία  120
ν
  κε ηνλ άμνλα  ρ΄ρ . 

 

66. Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο ππεξβνιήο, ε νπνία έρεη αζύκπησηεο ηηο δηρνηόκνπο ησλ γσληώλ ησλ 

αμόλσλ θαη δηέξρεηαη από ην ζεκείν  Μ (3,1). 

 

67. Α) Να βξεζνύλ ηα ζεκεία ηεο ππεξβνιήο  2 2 1x   , πνπ έρνπλ ειάρηζηε απόζηαζε από ην  Α(0,1). 

Β) Να βξεζνύλ ηα ζεκεία ηεο ππεξβνιήο  2 2 10   , πνπ έρνπλ ειάρηζηε απόζηαζε από ην Α(0,4) 

 

68. Γίλνληαη νη θσληθέο ηνκέο  2 2 2 2

1 2: 4 4 : 2 2c c        . Να απνδείμεηε όηη έρνπλ ηηο 

ίδηεο εζηίεο θαη όηη ηέκλνληαη θάζεηα. 

 

69. Η εθαπηόκελε ηεο ππεξβνιήο  
2 2

2 2
1

 

 
   ζε ηπραίν ζεκείν ηεο  Μ, ηέκλεη ηνλ άμνλα  ρ΄ρ ζην 

ζεκείν  Ν. Αλ    είλαη ε πξνβνιή ηνπ  Μ  ζηνλ  ρ΄ρ , λα δείμεηε όηη :  2   

 

70. Να βξείηε ηελ νμεία γσλία ησλ αζύκπησησλ ηεο ππεξβνιήο  2 2 23 3     

 

71. Α). Να βξείηε εμίζσζε παξαβνιήο πνπ έρεη θνξπθή ηελ αξρή ησλ αμόλσλ θαη άμνλα ζπκκεηξίαο ηνλ  

      ρ΄ρ, όηαλ: 

      α)   έρεη εζηία :  η) Δ (2,0)     θαη      ηη) Δ (-2,0) 

      β)   έρεη δηεπζεηνύζα :  η)  ρ = 1    θαη     ηη)  ρ = -3 

      γ)   δηέξρεηαη από ην ζεκείν  Α (1,6) 

 Β). Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο παξαβνιήο κε θνξπθή ηελ αξρή ησλ αμόλσλ, ε νπνία δηέξρεηαη από 

       ηα ζεκεία  Α (-2,6)  θαη  Β (2,6). 

 

72. Γίλεηαη ε παξαβνιή  2: 2c     θαη ε επζεία  (ε) πνπ δηέξρεηαη από ηελ εζηία  Δ  θαη δελ είλαη 

παξάιιειε ζηνλ άμνλα  ς΄ς. Αλ ε  (ε)  ηέκλεη ηελ  (c)  ζηα ζεκεία  1 1 1 2 2 2( , ) ( , )      , λα 

ππνινγίζεηε ηηο ηηκέο ησλ παξαζηάζεσλ: 

   1 2 1 2 1 2 1 2) ) ) )v             
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73. Γίλεηαη ε παξαβνιή  2 2    θαη έζησ ηα νξζνγώληα ηξίγσλα  ΟΑΒ  πνπ είλαη εγγεγξακκέλα ζηελ 

παξαβνιή ( Ο ε αξρή ησλ αμόλσλ, ̂  90
ν
 ).Να δείμεηε όηη νη ππνηείλνπζεο  ΑΒ  ησλ ηξηγώλσλ 

δηέξρνληαη από ζηαζεξό ζεκείν, πνπ βξίζθεηαη πάλσ ζηνλ άμνλα ηεο παξαβνιήο. 

 

74. Να εγγξάςεηε ηεηξάγσλν ζηελ έιιεηςε κε εμίζσζε  
2 2

1
25 9

 
  . 

75. Να βξείηε ζεκείν  Μ  ηεο έιιεηςεο  
2 2

ˆ1 ,
16 4

ώ
 

      90
ν
 . 

76. Γίλεηαη ε έιιεηςε  
2 2

2 2
: 1c
 

 
  . Σπραία επζεία  (ε)  δηέξρεηαη από ηελ εζηία  Δ΄ θαη ηέκλεη ηε  (c) 

ζηα ζεκεία  Μ θαη Ν. Να δείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΜΝΔ  έρεη ζηαζεξή πεξίκεηξν. 

 

77. Α) Γύν παξάιιειεο επζείεο ηέκλνπλ κηα έιιεηςε. Να δείμεηε όηη ηα κέζα ησλ ρνξδώλ πνπ νξίδνληαη  

     θαη ην θέληξν ηεο έιιεηςεο είλαη ζπλεπζεηαθά ζεκεία. 

Β)  Δπζεία  (ε)  ηέκλεη ηελ ππεξβνιή  
2 2

2 2
: 1c
 

 
    ζηα ζεκεία  Μ, Ν  θαη ηηο αζύκπησηέο ηεο ζηα  

     ζεκεία  Ρ, . Να δείμεηε όηη ηα επζύγξακκα ηκήκαηα  ΜΝ θαη Ρ  έρνπλ ην ίδην κέζν. 

 

78. Α). Να βξείηε εμίζσζε ππεξβνιήο κε εζηίεο ζηνλ άμνλα  ς΄ς θαη θέληξν ηελ αξρή ησλ αμόλσλ, ε  

       νπνία δηέξρεηαη από ην ζεκείν  
2 10

1,
3

 
  
 

 θαη έρεη αζύκπησηεο ηηο επζείεο  
2

3
    

 Β).  Οκνίσο, όηαλ έρεη αζύκπησηεο ηηο δηρνηόκνπο ησλ γσληώλ ησλ αμόλσλ θαη δηέξρεηαη από ην  

        ζεκείν  Μ (3,1). 

 

79. Γίλεηαη ε παξαβνιή  2 12  . Να βξείηε ηα  α, β  ώζηε ε έιιεηςε  
2 2

2 2
1

 

 
    λα έρεη κηα εζηία 

πνπ λα ζπκπίπηεη κε ηελ εζηία ηεο παξαβνιήο θαη λα δηέξρεηαη από ην ζεκείν  Μ (0,4). 

 

80. Η επζεία  (ε): ς = m x +c,  ηέκλεη ηελ ππεξβνιή  c: 
2

2

4


    ζε δύν ζεκεία  Α θαη Β.  

α)  Να δείμεηε όηη νη ζπληεηαγκέλεο ηνπ κέζνπ  Μ  ηνπ  ΑΒ  είλαη αλεμάξηεηεο ηνπ  ι. 

β)  Αλ  Μ (6,2), λα βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο  (ε). 

 

81. Γίλνληαη νη ππεξβνιέο  
2 2 2 2

1 22 2 2 2
: 1 : 1c c
   


   

      (ζπδπγείο ). Να δείμεηε όηη γηα ηηο 

εθθεληξόηεηέο ηνπο ηθαλνπνηείηαη ε ζρέζε:  2 2 2 2

1 2 1 2       

 

82. Έζησ έιιεηςε  2 2: 5 9c      θαη ε επζεία  (ε)  2 ρ +5ς = 20. Να βξείηε ην ζεκείν ηεο  (c), πνπ 

απέρεη ηε κηθξόηεξε απόζηαζε από ηελ επζεία  (ε). 

 

83. Γίλνληαη ηα κεηαβιεηά ζεκεία  Α θαη Β, πνπ θηλνύληαη πάλσ ζηνπο άμνλεο  Ορ, Ος  αληίζηνηρα, ώζηε 

ΟΑ + ΟΒ = 2. Να δείμεηε όηη ν πεξηγεγξακκέλνο θύθινο ηνπ ηξηγώλνπ  ΟΑΒ  δηέξρεηαη από δύν 

ζηαζεξά ζεκεία, ηα νπνία θαη λα βξείηε. 
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84. Έζησ ν θύθινο κε εμίζσζε  2 2 6.   Να βξεζεί ζεκείν  Ρ  ηνπ θύθινπ, ζην 1
ν
 ηεηαξηεκόξην, 

ώζηε ε εθαπηόκελε ηνπ θύθινπ ζην  Ρ  λα ηέκλεη ηνπο  εκηάμνλεο  Ορ, Ος  ζηα ζεκεία  Α θαη Β  

αληίζηνηρα, ώζηε:  2   . 

 

85. Γίλεηαη ν θύθινο κε εμίζσζε  2 2: 10c     θαη ε επζεία  ε: ς = 2 ρ. Αλ  Ρ  είλαη ηπραίν ζεκείν ηνπ 

θύθινπ θαη  
1 2 3, ,    νη πξνβνιέο ηνπ  Ρ  ζηηο επζείεο  ρ΄ρ, ς΄ς, ε  αληίζηνηρα, λα δείμεηε όηη ην 

εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ  
1 2 3    είλαη ζηαζεξό. 

 

86. Έζησ ν θύθινο κε εμίζσζε  2 2 25    θαη ην ζεκείν ηνπ  Α (3,4). Αλ  Μ  κεηαβιεηό ζεκείν     

ηνπ θύθινπ θαη ην ζεκείν  Ρ  ηεο  ΑΜ  ώζηε  16  , λα βξεζεί ν γεσκεηξηθόο ηόπνο ηνπ    

ζεκείνπ  Ρ.                      ( Τπόδεημε:  1 1,       αληηδηακεηξηθό ζεκείν ηνπ  Α ) 

 

87. Να βξείηε ηε ζπλζήθε πνπ πξέπεη λα ηθαλνπνηνύλ νη πξαγκαηηθνί  Α, Β, Γ, ώζηε ν θύθινο 

                                         2 2: 0c          

α)  λα δηέξρεηαη από ηελ αξρή ησλ αμόλσλ 

β)  λα έρεη ην θέληξν ηνπ:     η) ζηνλ  ς΄ς ,       ηη) ζηελ επζεία  ς = ρ 

γ)  λα εθάπηεηαη ηαπηόρξνλα ζηνπο δύν άμνλεο  

δ)  λα έρεη αθηίλα ίζε κε  1 

ε)  Αλ  2 4 0    , λα δείμεηε νηη ν  (c) ηέκλεη ηνλ  ρ΄ρ  ζε δύν ζεκεία  Κ, Λ, θαη ζηε ζπλέρεηα λα  

    ππνινγίζεηε ην   . 

 

88. Γίλνληαη ηα ζεκεία     2, 2 ,2 , .       

α)  Να βξείηε ην γεσκεηξηθό ηόπν ησλ ζεκείσλ 

β)  Αλ     2 22 ,2 , 2 ,2 , ,         είλαη δύν ζεκεία ηεο πξνεγνύκελεο θακπύιεο, λα  

     δείμεηε όηη αλ ε επζεία  ΑΒ  δηέξρεηαη από ηελ εζηία ηεο, ηόηε: 4 1      

γ)  Αλ  ΟΒ, ΟΓ  είλαη δύν ρνξδέο ηεο θακπύιεο ηνπ  α) εξσηήκαηνο, ώζηε ε γσλία  ˆ = 90
ν
 ,λα  

     δείμεηε όηη ε  ΒΓ  δηέξρεηαη από ζηαζεξό ζεκείν. 

 

89. Α. Η εθαπηνκέλε ζε ηπραίν ζεκείν  Μ  ηεο παξαβνιήο  2 2    ηέκλεη ηνλ  ρ΄ρ  ζην ζεκείν  Σ. Αλ  

      Η  είλαη ε πξνβνιή ηνπ  Μ  πάλσ ζηνλ  ρ΄ρ, λα δείμεηε όηη  ΟΣ = ΟΗ. 

 Β.  Να δείμεηε όηη νη εθαπηόκελεο από νπνηνδήπνηε ζεκείν ηεο δηεπζεηνύζαο ηεο παξαβνιήο  

      2 2  , είλαη θάζεηεο κεηαμύ ηνπο. 

 

90. Α. Να βξεζνύλ νη εμηζώζεηο ησλ θύθισλ, πνπ εθάπηνληαη ζηνλ θύθιν κε εμίζσζε  2 2 25    ζην  

     ζεκείν  Α (3,4) θαη έρνπλ αθηίλα  10. 

 Β. εκείν  Μ  θηλείηαη έηζη ώζηε, ην κήθνο ηεο εθαπηνκέλεο από ην ζεκείν απηό πξνο ηνλ θύθιν  

     2 2 9    λα ηζνύηαη κε ηελ απόζηαζε ηνπ από ην ζεκείν  Α (6,6). Να βξείηε ην γεσκεηξηθό  

      ηόπν ησλ ζεκείσλ  Μ. 

 

91. Γίλεηαη ν θύθινο  2 2: 8c     θαη ην ζεκείν  Ρ ( εκζ,  4 – ζπλζ ),  όπνπ  ζ  πξαγκαηηθόο αξηζκόο. 

α)  Να δείμεηε όηη ην  Ρ  είλαη εμσηεξηθό ζεκείν ηνπ  (C) γηα θάζε  ζ. 

β)  Αλ  ΡΑ, ΡΒ  είλαη νη εθαπηόκελεο από ην  Ρ  πξνο ηνλ θύθιν, λα βξεζεί ε επζεία  ΑΒ 

γ)  Να βξεζεί ν γεσκεηξηθόο ηόπνο όισλ ησλ ζεκείσλ  Ρ. 
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92. Γίλεηαη θύθινο κε θέληξν  Κ (3,2) , αθηίλα  ξ = 2  θαη ην ζεκείν ηνπ  Α (5,5). 

α)  Να δείμεηε όηη ν θύθινο εθάπηεηαη ηνπ άμνλα  ρ΄ρ 

β)  Να δείμεηε όηη ην ζεκείν  Α  είλαη εμσηεξηθό ζεκείν ηνπ θύθινπ θαη λα βξείηε ηηο εθαπηόκελεο  

     ηνπ θύθινπ, πνπ άγνληαη από ην  Α. 

γ)  Αλ  ΑΒΓ  είλαη ην ηξίγσλν πνπ ζρεκαηίδεηαη από ηηο παξαπάλσ εθαπηόκελεο θαη ηνλ άμνλα  ρ΄ρ, 

     λα βξείηε ηα ζεκεία ζηα νπνία νη δηρνηόκνη ησλ νμεηώλ γσληώλ ηνπ  ΑΒΓ  ηέκλνπλ ηηο απέλαληη  

     πιεπξέο ηνπ. 

δ)  Να βξείηε ηελ ακβιεία γσλία πνπ ζρεκαηίδνπλ νη δύν παξαπάλσ δηρνηόκνη. 

 

93. Γίλεηαη ε εμίζσζε  2 2 6 4 0 , .            

α)  Να ππνινγίζεηε ην  θ, ώζηε ε παξαπάλσ εμίζσζε λα παξηζηάλεη θύθιν  C 

β)  Να ππνινγίζεηε ην  θ, ώζηε ν  C  λα έρεη αθηίλα  ξ = 1 

γ)  Αλ  Μ (4,2), λα δείμεηε όηη ην  Μ  είλαη εμσηεξηθό ζεκείν ηνπ  C, γηα ηελ ηηκή ηνπ  θ  πνπ  

     πξνζδηνξίζαηε ζην (β) εξώηεκα 

δ)  Να δείμεηε όηη από ην  Μ  άγνληαη δύν εθαπηόκελεο ηνπ  C 

ε)  Να ππνινγίζεηε ην ζπλεκίηνλν ηεο νμείαο γσλίαο ησλ δύν απηώλ εθαπηόκελσλ. 

 

94. α) Να δείμεηε όηη ην ζεκείν   22 ,4 ,t t t   θηλείηαη ζε παξαβνιή C, ηεο νπνίαο λα  

     πξνζδηνξίζεηε ηελ εμίζσζε, ηελ εζηία θαη ηε δηεπζεηνύζα.  

β)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο ρνξδήο  ΑΒ  ηεο παξαβνιήο C, πνπ έρεη σο κέζν ην ζεκείν  Ν (2,-1). 

γ)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο εθαπηνκέλεο ηεο C, πνπ είλαη παξάιιειε ζηε ρνξδή  ΑΒ. 

 

95. Να βξεζεί ε ειάρηζηε ηηκή ηνπ ιόγνπ  



 όισλ ησλ ζεκείσλ ηνπ επηπέδνπ, πνπ ηθαλνπνηνύλ ηελ 

εμίζσζε:    
2 2

3 3 6     . 

 

96. Γίλεηαη ζηαζεξό ζεκείν  Α θαη επζεία  (ε), ώζηε ην ζεκείν λα κελ αλήθεη ζε απηήλ. Δίλαη  ΩΣΟ ή  

ΛΑΘΟ  όηη ν γεσκεηξηθόο ηόπνο ησλ θέληξσλ ησλ θύθισλ πνπ πεξλνύλ από ην  Α  θαη εθάπηνληαη 

ζηελ  (ε)  είλαη παξαβνιή; 

 

97. Γίλεηαη ε ππεξβνιή  
2 2

: 1
16 9

 
    θαη έλα ηπραίν ζεκείν ηεο  1 1,   δηαθνξεηηθό από ηηο 

θνξπθέο ηεο. Έζησ επζεία  (ε΄)  θάζεηε ζηελ εθαπηνκέλε ηεο ππεξβνιήο  (π)  ζην Μ  θαη  Γ, Γ  ηα 

ζεκεία ηνκήο ηεο  (ε΄)  κε ηνπο άμνλεο  ρ΄ρ, ς΄ς  αληίζηνηρα. 

α)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο  (ε΄), αλ ζεσξήζνπκε σο γλσζηό ην ζεκείν Μ. 

β)  Να βξείηε ηα ζεκεία  Γ, Γ. 

γ)  Να δείμεηε όηη ν γεσκεηξηθόο ηόπνο ηνπ κέζνπ  Ν  ηεο  ΓΓ, είλαη κία ππεξβνιή (π΄). 

δ)  Να δείμεηε όηη νη ππεξβνιέο  (π) θαη (π΄)  έρνπλ ίδηα εθθεληξόηεηα.  

 

98. Α) Γίλεηαη επζεία  (ε): ρ – ς + ι = 0  θαη ζεκείν   2 ,0 . Να δείμεηε όηη ην ζπκκεηξηθό ηνπ  Μ  σο  

     πξνο ηελ  (ε) θηλείηαη ζε παξαβνιή. 

Β)  Να βξείηε ην γεσκεηξηθό ηόπν ησλ ζεκείσλ  
3 3

4 , , 0 2 , ,
2 2
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99. Α) Η εθαπηνκέλε ηεο  2

1 : 4     ζε ζεκείν ηεο  Ρ, εθηόο ηεο θνξπθήο ηεο, ηέκλεη ηελ  

     
2

2 :
8


   ζηα ζεκεία  Α, Β. Να δείμεηε όηη ν γεσκεηξηθόο ηόπνο ηνπ κέζνπ  Μ  ηεο  ΑΒ, είλαη  

      παξαβνιή. 

Β)  Γίλεηαη θύθινο κε εμίζσζε   
2 2: 3 100C      

      Να δείμεηε όηη ν γεσκεηξηθόο ηόπνο ησλ θέληξσλ ησλ θύθισλ, πνπ εθάπηνληαη εζσηεξηθά ζηνλ  

      (C) θαη δηέξρνληαη από ην ζεκείν  Λ (3,0), είλαη έιιεηςε. 

Γ)  Να βξείηε ηνλ γεσκεηξηθό ηόπν ησλ ζεκείσλ  Μ, ησλ νπνίσλ ε απόζηαζε από ηελ επζεία  κε  

      εμίζσζε  2 ρ – 8 = 0, είλαη δηπιάζηα από ηελ  (ΜΔ), όπνπ  Δ (1,0). 

 

100. (*) Γίλεηαη ε έιιεηςε κε εμίζσζε  2 24 4    

α)  Αλ ε επζεία  ς = m x + c  εθάπηεηαη ηεο έιιεηςεο, λα δείμεηε όηη:  2 24m c   

β)  Αλ νη εθαπηόκελεο ηεο έιιεηςεο πνπ άγνληαη από ην ζεκείν   1 1,   έρνπλ εμίζσζε ς = m x +c  

     λα δείμεηε όηη ηζρύεη:  2 2 2

1 1 1 11 2 4 0m m         

γ)  Αλ νη εθαπηόκελεο ηεο έιιεηςεο πνπ άγνληαη από ην ζεκείν  Ρ  είλαη θάζεηεο κεηαμύ ηνπο, λα  

     δείμεηε όηη ην ζεκείν  Ρ  αλήθεη ζηνλ θύθιν κε εμίζσζε  2 2 5.    

 

101. Γίλεηαη ε παξαβνιή  2 4  . 

α)  Αλ     1 1 1 2 2 2, , ,      είλαη δύν ζεκεία ηεο, ηέηνηα ώζηε  1 2 4 3   , λα δείμεηε όηη: 

     η)   ε επζεία  1 2  ζρεκαηίδεη ζηαζεξή γσλία κε ηνλ άμνλα  ρ΄ρ 

     ηη)  ην κέζν  Μ  ηνπ ηκήκαηνο  1 2  θηλείηαη παξάιιεια πξνο ηνλ άμνλα  Ορ 

β)  Να δείμεηε όηη κηα επζεία είλαη εθαπηόκελε ηεο παξαβνιήο, αλ έρεη εμίζσζε ηεο κνξθήο  

                                                     (ε) :  
1

mx
m

    

γ)  Πνηα κνξθή πξέπεη λα έρνπλ νη εμηζώζεηο δύν εθαπηόκελσλ ηεο παξαβνιήο πνπ είλαη θάζεηεο   

     κεηαμύ ηνπο; 

 

 

 


